VALTTAMATON LUKUTEORIA IMO:ON

1. ALKULUVUT JA JAOLLISUUS

jaollisuuden maaritelméa

merkinnén || médritelmé ja mité iloa siitd on

alkulukujen méaaritelma

miksi alkulukuja on dérettoméan paljon (ainakin yksi epatopologinen todistus)

alkulukuhajotelman yksikésitteisyys todistuksineen

primitiiviset juuret

neliénjaannokset, milloin -1 on nelionjaannos (ja milloin ei) ja Eulerin kriteerio

nelionjéannoksille

e tekijafunktioiden (eli tekijoiden summan ja lukuméérin kertovien funktioiden) mééritelma,
multiplikatiivisuus ja kaava

e yksinkertaisimmat jaollisuussddnnét olisi hyva olla aktiivimuistissa.

2. KONGRUENSSIT

e madritelma

e Fermat’n pieni lause todistuksineen

e Eulerin lause todistuksineen (lisiiksi osattava Eulerin ¢-funktion maaritelméa seki
ideana ettid kaavana)

e kiinalainen jaannoslause

e Wilsonin lause

e Lagrangen lause polynomeista

3. DIOFANTOKSEN YHTALOT

3.1. EnsimmaAinen aste.
® syt ja py]
e Eukleideksen algoritmi
e kyky ratkaista taysin, tai osoittaa, ettd ratkaisuja ei ole

3.2. Korkeammat asteet.

e Pellin yhtilot
e direttoman laskeutumisen periaate
e Pythagoraan kolmikot
e huomattava, ettd Eukleideksen algoritmia voi kiyttdd myos korkeammissa asteissa,
esimerkiksi eksponentin redusointiin
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4. TEMPUT

e havainnon, ettd jos alb ja 0 < a < b, niin b > 2a kdyttdminen

e jos alb, niin rajojen etsiminen luvulle g, silla mikd ndmé rajat ovat airelliset, on
ainoastaan ddrellinen méira erikoistapauksia kiytavana (koska osaméérin on oltava
talla valilla elava kokonaisluku)

e Diofantoksen yhtdloon voi yrittdd soveltaa jotain epayhtdlod, ja sen jialkeen mi-
etiskelld, josko tuloksena olisi jotain kahta edellistd kohtaa vastaavaa.

e Diofantoksen yhtéloita tarkasteltaessa (ja miksei muulloinkin) lukujen neliGiden
tarkasteleminen modulo 4 tai 8 tai 3 (tal muu vastaava), neljinsien potenssien
tarkasteleminen modulo 16 (tai 5), jne. Joskus voi tuottaa iloa myos tarkastella
esim. kolmansia ja neljinsid potensseja modulo 13. Nami ovat vain esimerkkeja,
tilanteen mukaan on toimittava ja mietittdva Fermat'n pienen lauseen tai Eulerin
lauseen perusteella eksponentteja ihmetellen mikd modulo tuottaisi eniten iloa.

5. ASIAT, JOITA ILMAN VOI EHKA SELVITA HENGISSA, MUTTA ITSE EN OTTAISI RISKIA

e Gaussin kokonaisluvut (naité ei luultavasti tarvitse sellaisenaan, mutta ndmé tuovat
mukavasti lisdd nidkemysté)

e nelionjaanndsten resiprookkilaki

e kahden nelion summat

e Lagrangen lause neljista neliosta



