1. Merkitaén kirjaimilla a, b, ¢ kolmion A korkeusjanoja.

1. Olkoon r > 0 reaaliluku. Osoita, ettd on olemassa kolmio A, jonka pinta-
ala on %, ja jolle abc < 7.

2. Osoita, ettd kaikilla kolmioilla A, joiden pinta-ala on %, pétee ettd abe < 1.

2. Etsi kaikki funktiot, jotka toteuttavat ehdon

oyt 1
Yy y(r +1)

fly- f(x))

kaikille sellaisille reaaliluvuille x,y, joille y # 0, z # 0 ja = # —1.

3. N x N-"shakkilaudalla” (N > 3 jokainen ruutu on véritetty valkoiseksi. Yhdel-
14 kerralla voidaan muuttaa viiden ruudun véri (valkoisten ruutujen viri muut-
tuu mustaksi ja mustien valkoiseksi) seuraavan kuvion mukaisesti:

Kuviota voi kaantda. Milla ehdoilla laudan koolle N voidaan kaikki ruudut
muuttaa mustiksi darelliselld maaralla kuvion mukaisia muutoksia?

4. Tiedet#ifin, ettd (20 + 25)2 = 2025. Etsi kaikki yhtéilon
(z +y)* =100z + y

positiiviset kokonaislukuratkaisut.

5. Kolmiossa ABC pitee AB > AC. Sen sisdinpiirretty ympyra sivuaa janoja
AB ja AC pisteissd D ja E tissd jirjestyksesd. Jana BE kohtaa sisiympyrin
toisen kerran pisteessi K. Olkoon piste L janan BE jatkeella siten, ettd AL L
BE. Piste H on kolmion KM L korkeusjanojen leikkauspiste, kun M on janan
DFE keskipiste. Osoita, ettd ZAHK = 90° jaettd LZLKA=/MKD.



