19. Pohjoismainen matematiikkakilpailu, 5. 4.2005

1. Maarita kaikki ne positiiviset kokonaisluvut £, joiden kymmenjarjestelméaesityksen
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2. Olkoot a, b ja c positiivisia reaalilukuja. Todista, etta
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3. 2005 nuorta istuu suuren pyorean poydan ymparilla. Nuorista enintdan 668 on
poikia. Sanomme, etta tyton G asema on vahva, jos tarkasteltaessa G:sta alkaen kuinka
monen hyvansa vierekkain istuvan nuoren joukkoa kumpaan tahansa suuntaan, niin
on néissa joukoissa on aina aidosti enemmén tyttoja kuin poikia (G on itse mukana
laskussa). Osoita, etté olivat tytot ja pojat missé jérjestyksessd tahansa, joku tyttd on
aina vahvassa asemassa.

4. Ympyra C; on ympyran Co sisdapuolella, ja ympyrat sivuavat toisiaan pisteessa A.
A:n kautta kulkeva suora leikkaa Ci:n my0s pisteessd B ja Co:n myos pisteessa C. Ym-
pyran C; pisteeseen B piirretty tangentti leikkaa Co:n pisteissa D ja E. Pisteen C' kautta
kulkevat ympyran C; tangentit sivuavat Ci:ta pisteissa F' ja G. Osoita, ettéd pisteet D,
E, F ja G ovat samalla ympyralla.



