MATEMATIKTAVLING FOR ELEVER I
SJUNDE ARSKURSEN I ULEABORGS REGION 22.-26.2.2021
LOSNINGAR

1. Beriikna 1 —2+3 — 4+ 5.
a) —1 b) 0 c)1 d) 2 e)3
Losning. e) 3:
1-24+3-445=1+(-2+3)+(-4+5=14+1+1=3

o 2-4-6-8-10
2. Berikna 15545

a)s b)2 ¢)32 d)120 e) 3840

Loésning. c) 32:
2.4-6-8-1 25.1.2.3.4-
6-8 0: 3 5:25:32
1-2-3-4-5 1-2-3-4-5

3. Pa hur manga olika sitt kan flaggan nedan firgliggas, om det finns tre olika farger till-
gingliga och intilliggande omraden inte far ha samma farg? Alla farger méaste inte anvéndas
nar flaggan fargléggs.

a) 3 b) 6 c)9 d) 12 e) 15

Losning. d) 12: Det finns tre olika firger for det storsta (mellersta) omradet. Sedan finns det
tva olika farger for bada hornomraden. Allt som allt finns alltsa 3-2-2 = 12 olika fargléggningar.

4. Nir klockan &r exakt ett dr vinkeln mellan klockans visare 30°. Vad &r vinkeln mellan
klockans visare nér klockan &ar halv fyra?

a) 30°  b)45° ¢)60° d) 75 e) 90°

Losning. d) 75°: Néar klockan &r halv fyra s& pekar minutvisaren rakt ner och timvisaren rakt
mellan klockan tre och fyra. Eftersom det &r 30° mellan tva timmesmarkeringar pa klockan,
sé ligger timvisaren 15° efter klockan tre. Eftersom klockan tre har en vinkel pa 90°, sd méste
vinkeln mellan visarna vara 90° — 15° = 75° néar klockan &ar halv fyra.

5. Sofia handlade i tre olika butiker. I den forsta butiken spenderade hon en tredjedel av sina
pengar och i den andra butiken spenderade hon hélften av sina aterstdende pengar. P& vig till
den tredje butiken hittade hon en 10-euros sedel pa marken, som hon beslagtog. I den tredje
butiken spenderade hon ytterligare en fjardedel av sina aterstdende pengar. Efter alla inkop
hade Sofia 18 euro kvar. Hur ménga euro hade Sofia i bérjan?

a) 12 b) 42 c) 72 d) 144 e) 372
Losning. b) 42: Beteckna Sofias pengar med bokstaven m. Efter det forsta inképet har Sofia

2
m— %m = %m euro kvar. Efter det andra inképet har Sofia % = %m euro. Sedan tjanar Sofia
10 euro, s& hon har da ém + 10 euro. Efter det sista inképet har hon d&nnu % (%m + 10) =18

euro. Fran detta far vi m = 42.



0. Vilken dr den sista siffran i talet
1+2+34+4+...+2019 + 2020 + 20217

a)l b) 5 c) 7 d) 8 e)0
Losning. b) 1: Observera att

1+ 2021
1—|—2+3—|—4—|—...—I—2019+2020+2021:2021-T:2021-1011.

Eftersom den sista siffran i bada faktorer ar 1, sa &r ocksa den sista siffran i produkten 1.

7. Hur ménga positiva tvasiffriga heltal finns det med egenskapen att produkten av siffrorna
i talet ar storre an talet sjalv? Till exempel har talet 29 inte den egenskapen, eftersom 2 -9 =
18 < 29.

a)l b) 3 c)b d) 7 e) Inte ett enda

Loésning. e): Ett tvasiffrigt heltal kan skrivas i formen 10a + b, dér a och b &ar heltal mellan
0-9. Eftersom b < 9, s& ar ab < 9a < 10a + b.

8. Anta att symbolen V motsvarar nagot riaknesitt. Vi vet att 5V3 = 3V5 och att talet %
ar ett heltal. Vilket rdknesétt motsvarar symbolen V7

a) Addition b) Subtraktion c¢) Multiplikation d) Division e) Inget av de andra

Loésning. c): Fran det forsta pastaendet vet vi att det inte kan vara subtraktion eller division,
eftersom 5 —3 =2 # —2 =3 — 5 och % #* % Fran det andra pastéaendet vet vi att det inte
444 T

heller kan vara addition, eftersom 577 = % inte ar ett heltal. Multiplikation uppfyller dock

bada villkor, eftersom 5-3 = 15 =35 och 33 = 2.

9. Matti vill ta reda pa hur manga téndstickor som finns kvar i en téndsticksask. Han vet
att det ursprungligen fanns 70 stickor i asken. Matti observerar att alla aterstaende stickor
tillsammans kan bilda en liksidig triangel, en kvadrat eller en regelbunden femhorning. Hur
manga tandstickor finns kvar i tdndsticksasken?

a) 12 b) 25 c) 40 d) 60 e) 70

Lo6sning. d) Det maéste finnas lika manga téndstickor pa varje sida av varje figur. Darfor
maste antalet tandstickor vara delbart med 3,4 och 5. Det minsta mdjliga antalet blir da
3-4-5=60. Alla andra antal som uppfyller kravet &r stérre &n 70.

10. Kvadraten ABCD rullas lings med en plan yta, sa att vridningen alltid sker runt det
nedre hogra hornet. Rullningen fortsétter tills hornpunkten A atervénder till sin ursprungs-
position, det nedre vinstra hornet. Hurdant monster bildar rullningen om du ritar A:s bana i
planet?
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11. Jarmo har 1,5 kg gront garn, 2 kg vitt garn och 3 kg svart garn, av vilka han ténker
sticka sa manga yllesockor som mojligt. En yllesocka behdver 35 g gront garn, 55 g vitt garn
och 70 g svart garn. Vilken av de fargade garnen tar slut forst?

a) Gront b) Vitt c) Svart d) Gron och svart pa samma gang e) Vit och
svart pa samma gang

Losning. b): Eftersom

1,5k

,0 kg _ 1500 g ~ 420,

35g 35g
sa racker det grona garnet till 42 yllesockor. P4 motsvarande satt far vi 2000/55 ~ 36,4 och
3000/70 ~ 42,9, s& vitt garn récker till 36 yllesockor och svart garn till 42 yllesockor. Vitt

garn tar alltsa slut forst.

12. Vatten hills i roren nedan fran 6ppningen V' sa att vatten kommer ut ur de fyra 6pp-

ningarna langst ner. Roren ar antingen bla eller réda, och det finns totalt 7 stycken. Vatten

rinner genom ett blatt ror pa 1 sekund och genom ett rott ror pa 2 sekunder. Pa hur manga

olika sétt kan roren kombineras sé att vatten kommer ut ur alla nedre éppningar samtidigt?
Vv

a)ll  b)12 ¢)13 d)14  e)15

Losning. b) 12: Vatten kommer ut ur varje 6ppning samtidigt endast om det finns lika ménga
bla och réda ror pa varje vig ner. Vi far tva mojligheter fran att firga alla ror i samma farg.
Om det finns bara ett blatt ror pa varje vig ner, sé finns det 5 mojligheter: om det Gversta roret
ar blatt, sa ar resten réda. Om det Oversta roret &r rott, sa finns det fyra fargkombinationer
i de tva mellersta roren, som var och en motsvarar en mojlighet (om det mellersta roret &r
blatt, sa &ar foljande tva ror roda, och vice versa). Om det finns bara ett rott ror pa varje vig
ner, sa finns det pa samma sétt 5 mojligheter. Totalt finns alltsa 12 olika sétt.

13. Du vill fargligga heltalen 1,2, ..., 10 enligt foljande regel: Om heltalet a &r malat i firgen
V', sa ar inget av heltalen a + 1,a + 2,...,a + a malat i fargen V. Hur méanga farger behovs
for att kunna mala talen 1,2,...,107

a) 3 b) 4 c)5 d) 6 e) 10

Lo6sning. d): Om siffran 1 mélas med fargen Fj, s& kommer samma firg ocksa att finnas pa
siffrorna 3 och 7. Fargen F5 malas sedan pa siffrorna 2 och 5. Fargen F3 maélas pa siffrorna 4
och 9. For de aterstaende siffrorna 6,8 och 10 behovs tre till farger: Fy, F5 och F.

14. Vilket av foljande pastaenden #r sant?

a) Om ett heltal ar delbart med tre, s& ar det garanterat udda.
b) Om ett heltal dr udda, si &r det garanterat delbart med tre.
c) Om ett heltal ar delbart med tre, sa &r det garanterat jamnt.
d) Om ett heltal dr jamnt, si ar det garanterat delbart med tre.
e) Inget av ovanstaende pastéenden &r sant.

Losning. e) : Pastaende a) &r falskt, eftersom t.ex. heltalet 6 &r delbart med tre, men inte
udda. Pastédende b) ar falskt, eftersom t.ex. heltalet 7 ar udda men inte delbart med tre.
Pastaende c) &r falskt, eftersom t.ex. heltalet 3 dr delbart med tre men inte jimnt. Pastaende
d) ar falskt, eftersom t.ex. heltalet 2 &r jamnt, men inte delbart med tre. Déarfor dr det enda
ritta alternativet e).



15. En hornpunkt hos en kvadrat med sidolingden 5 ligger i mitten av en annan kvadrat
med sidoldngden 4. Vad ar det fargade omradets area, om dess lodrita sida &r langden 37

4

a) 3 b) 4 c)b d) 6 e)7

Losning. b) 4: Om vi forldnger sidorna hos den storre kvadraten ser vi att den mindre
kvadraten blir uppdelad i fyra likadana omraden, dar ett av dessa &r det fargade omradet.

Dérfor blir arean for det fargade omradet en fjardedel av den mindre kvadratens area, dvs.
4-4/4 =4.



